
Elementarni zadaci iz Euklidske geometrije II

Sličnost trouglova

1. Neka su dati krugovi k1(O1, r1), k2(O2, r2) i k3(O3, r3) takvi da k1 dodiruje krug k2 u tački P , k2
dodiruje krug k3 u tački Q, a k1 i k3 nemaju zajedničkih tački. Na pravoj p(O1, O3) date su tačke M i N
takve da M ∈ k1, N ∈ k3 i važi poredak M −O1 −O3 −N . Neka je {T} = p(O1, O3) ∩ p(P,Q). Dokazati
da su trouglovi 4TNQ i 4TPM slični.

2. Neka je I centar upisanog kruga 4ABC (AB < BC), tačka S centar opisanog kruga k oko trougla
4ABC, M sredina stranice AC i neka je tačka P na luku AC (kojem ne pripada tačka B) kruga k takva
da je 4PAI jkk, da važi poredak P −M − S i da je PM ⊥ AC. Ako je tačka N presječna tačka poluprave
pp[P, S) i kruga k dokazati da je 4AMP ∼ 4NAP i da je 4PIN ∼ 4PMI.

3. Neka su dati krugovi k1(O1, r1), k2(O2, r2) i k3(O3, r3) takvi da k1 dodiruje krug k2 u tački P , k2
dodiruje krug k3 u tački Q, a k1 i k2 nemaju zajedničkih tački. Na pravoj p(O1, O2) date su tačke M i N
takve da M ∈ k1, N ∈ k3 i važi poredak M −O1 −O3 −N . Neka je {T} = p(O1, O2) ∩ p(P,Q). Dokazati
da su trouglovi 4TNQ i 4TPM slični.

4. U pravouglom trouglu 4ABC, a i b su kraci a c je hipotenuza (BC = a, AC = b, AB = c).
Dokazati da je a2 + b2 = c2.

Talesova teorema

1. Dat je trougao 4ABC u kome su poznate dvije visine AA′ = ha, CC
′ = hc i težišnica CC1 = tc.

Ako je data tačka D na duži BA′ takva da C1D⊥BC dokazati da je C1D = 1
2ha. Tvrdnju dokazati bez

primjene teoreme o srednjoj liniji trougla.

2. Neka je �ABCD paralelogram. Na polupravoj DB uzeta je tačka E tako da je poluprava AB
simetrala ugla ]CAE. Neka je F tačka presjeka pravih CE i AB. Dokazati da je EC

EF = AB
BF .

Omjeri u trouglu

1. U trouglu 4ABC je α : β : γ = 3 : 4 : 5. Dokazati da prava koja sadrži poluprečnik BS (S je centar
opisane kružnice 4ABC) siječe stranicu AC u tački N koja je dijeli u omjeru 1 : 2 računajući od vrha A.

2. Ako jednakostraničnom trouglu 4ABC (stranice a) svaku stranicu produžimo za a, dobijemo
trougao 4A1B1C1. U kojem omjeru se nalaze površine trouglova 4ABC i 4A1B1C1.

3. Dokazati da težište trougla dijeli težišnicu u omjeru 2:1.



4. Centar upisanog kruga u jednakokrakom trouglu dijeli visinu u odnosu 12 : 5. Ako je dužina kraka
trougla 60 cm, naći dužinu osnovice tog trougla.

5. Dokazati da težište trougla dijeli težišnicu u omjeru 2:1.

Deltoid

1. Deltoid je upisan u krug k1. Kraća dijagonala dijeli dužu na odsječke 37 cm i 54 cm. Nad tim
odsječcima kao nad prečnicima konstruisani su krugovi k2 i k3. Naći površinu P = Pk1 − Pk2 − Pk3 ,
označiti na slici šta predstavlja ova površina i odrediti dužinu kraće dijagonale BD.

Crtanje duži

1. Date su duži a i b (b < 1 < a). Nacrtati duž x ako je x
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Trigonometrija

1. (Kosinusna teorema) Dat je raznostraničan trougao 4ABC sa stranicama a, b, c i uglom
α = ]BAC. Dokazati da je a2 = b2 + c2 − 2bc cosα.

2. Neka je �ABCD paralelogram kod koga su AB = a, BC = b, AC = p i BD = q. Dokazati da
vrijedi jednakost p2 + q2 = 2a2 + 2b2 (uputa: iskoristiti kosinusnu teoremu).



Konstrukcije četverouglova

1. Dat je 4ABC i data je duž DE. Konstruisati pravougaonik čija je površina jednaka površini
trougla 4ABC i čija je jedna stranica jednaka dužini duži DE.

Konstrukcije trougla

1. Date su tri konkurentne prave i na jednoj od njih tačka A. Konstruisati trougao 4ABC, tako da
njegove visine leže na datim pravama.

Računanje površine tijela u ravni

1. Dokazati da je površina pravouglog trougla jednaka proizvodu odsječaka p i q na koje u trouglu
upisana kružnica dijeli hipotenuzu.

1. Površina pravouglog trougla 4ABC se računa po formuli P = a·b
2 , gdje su a i b katete trougla.

Iskoristiti ovu formulu i pomoću nje izvesti formulu za površinu P = a·ha
2 proizvoljnog raznostraničnog

trougla (ha je visina spuštena na stranicu a). Izvesti formulu i za površinu jednakostraničnog trougla u
kojoj se kao promjenjiva pojavljuje samo stranica a.

Krug

1. Neka je k krug koji je opisan oko trougla 4ABC, AB < AC i neka je tačka N središte luka AC
(kojem pripada i tačka B) kruga k. Dalje, neka je M središte duži AC i P 6= N tačka presjeka prave
p(N,M) i opisanog kruga. Dokazati da je NP prečnik opisanog kruga.

2. Date su prave t, q i s takve da q ⊥ t, s ⊥ t, s ∩ t = {Q} i q ∩ t = {P}. Dati su krugovi k1(O1, r1) i
k2(O2, r2) takvi da je O1 ∈ s, s ∩ k1 = {M,N} i Q−M −N , O2 ∈ q, k2 dodiruje krug k1 u tački E i k1
dodiruje pravu t u tački P . Dokazati da je PN ∩O1O2 = {E}.

3. Dati su krugovi k1(O1, r1) i k2(O2, r2) koji se dodiruju u tački E i dat je krug k3(O3, r3) takav da
siječe krug k1 u tačkama P i Q, a krug k2 u tačkama M i N . Ako sa S označimo presjek pravih p(P,Q) i
p(M,N) dokazati da je p(S,E) tangenta na krug k1 i na krug k2.



Konstrukcija prave u zadacima u kojima se pojavljuje i krug

1. Konstruisati vanjsku zajedničku tangentu dvijema datim kružnicama.

2. Date su dvije podudarne kružnice k1 i k2 i tačka T . Kroz tačku T konstruisati pravu na kojoj date
kružnice odsjecaju podudarne tetive.

3. Konstruisati unutrašnju zajedničku tangentu dvijema datim kružnicama.

Konstrukcija kruga

1. Data je prava t i tačke A,B 6∈ t takve da p(A,B)||t. Konstruisati krug kroz tačke A i B koja
dodiruje datu pravu t.

2. Konstruisati kružnicu koja prolazi kroz datu tačku i dodiruje datu pravu u datoj tački.

Razni zadaci

1. Dat je trougao 4ABC u kome su poznate dvije visine AA′ = ha, CC
′ = hc i težišnica CC1 = tc. Na

stranici BC data je tačka D takva da C1D⊥BC i C1D = 1
2AA

′. Diskutovati da li se tačka D može dobiti
kao presjek dva kruga čiji se poluprečnici mogu izraziti preko ha, hc ili tc.

2. Dat je krug k sa centrom u tački S i prečnikom AB (A,B ∈ k, S ∈ AB). Na krugu k odrediti tačku
C tako da zbir duži AC +BC bude najveći. Odgovor obrazložiti.

3. Zadani su ugao ]ACB, poluprava CM unutar ugla ]ACB i poluprava CS koja polovi ]ACB.
Dokazati da je ]SCM = 1

2(]MCA− ]MCB).

4. Ako su kraci trapeza međusobno normalni, dokazati da je zbir kvadrata osnovica jednak zbiru
kvadrata dijagonala.

5. U trouglu 4ABC je AC = BC, a visina AD sa simetralom AE (E ∈ BC) ugla ]DAC gradi ugao
od 30◦. Naći uglove trougla 4ABC i dokazati da je AE = EC.

6. Na kraku x ugla ]xOy data je tačka A. Konstruisati na kraku y tačku B, tako da je
]OAB = 3]OBA.









































































Euklidska geometrija 2

1. Za dva trougla kažemo da su slična akko... Nabrojati četri stava o sličnosti trouglova!
O čemu moramo voditi računa kada se pozivamo na sličnost SSU?

2. Kako glasi treći potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio tetivni (AS · CS = ...,
gdje je S...).

3. Ugao izmed̄u tangente i tetive jednak je peri...
4. Talesova teorema glasi: Neka su... (vidi sliku)... Ako su a i a′ dvije med̄usobno

paralelne prave tada vrijedi
SP
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�
�

=
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�
.

5. Poljedica talesove teoreme:
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=

�
�
,
SP ′
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�
�
,
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�
�

i
SP ′
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�
�

.

6. Obrat Talesove teoreme glasi:
SP

SP ′ =
�
�

=
PQ

�
⇒ a‖a′.

7. Neka je prava p(P, T ) tangenta na krug k. U kakvom su odnosu duži PT, PA i PB sa
slike ispod?

8. Neka su date dvije prave koje se sijeku u tački S i koje sijeku krug k u tačkama A, B,
C i D. U kakvom su odnosu duži SA, SB, SC i SD sa slike ispod?
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